النهايات والإتصال 


QdXoo = مه‎ (a #0 


X oO = oO‏ مه 


ش غ حدد OX oo‏ 


3( بعض التقنيات لحساب نهاية دالة لا حذرية: 
(a‏ کو له التعميل. 

lim (f (x) + g (x)) = +o - مه‎ (b 

*) إذا كان الحدين الأكبر درجة في كل من (»)۶ و (2)م 
متقابلين ه المرافق. 

*) إذا كان الحدين الأكبر درجة في كل من (×) ۶ و (×) ي 


(c‏ او (0عه) هالمرافق. 


f(x) _0+0_0 


g(x) 0 0 


lim‏ (4۶0) سه التفكيك ثم ربما المرافق. 


0< 2 حير 


SEO‏ تولك عو 


4( نهايات اعتيادية. 


al) _, ql) _,‏ رون له لسك 
x40 ( x) 2 x40 ax x40 ax‏ 
5) الاتصال. 


8) لكي نبين أن ۽ متصلة في ,د نقوم بحساب (») رصا إذا وجدنا 
أن ( »)۶ =(») ۶ 1m‏ فإن ۶ متصلة في ,× . 

بأجزاء فإنها متصلة على حيز تعريفها لأنها مركب دوال متصلة 
في غالب الأحيان. 

6) التمديد بالاتصال 

لتكن ۶ دالة غير معرفةفي,» ٠»‏ لكي نبين أن ۶ تقبل تمديدا 
بالاتصال في ,د نقوم بحساب (×) / نا إذا وجدنا lim / )+(=1€ R‏ 


فإن ۶ تقبل تمديدا يم بالاتصال فيد معرف بما 
: 0 #۶ ر g8 (x)= f (x)‏ 
يلي : 000 
7) النهايات والترتيب. 
(a‏ إذا کان g (x)‏ > |1-)*( | بجوار ,× 1 
و img (x)=0‏ 1 2 
5) إذا کان (×) ۾ > (×) ۶ بجوار ,د a‏ 
و limf (x)= +o‏ :ل x)=‏ 
©) إذا كان () م >()م بجوار 0 ف ا 
و مهد (ه)وسنا / 
1) إذا كانت (م)م > (×) ۶ > («)م بجوار ,د 1 
1 (٭)>(×) f‏ >(×)ع بجوار ر فا 5 
lim g (x)= lim h(x) =1‏ 1 ان 1=() 
(I‏ صورة مجال بدالة متصلة. 
1( 8) صورة مجال بدالة متصلة هي مجال. 
0) صورة قطعة بدالة متصلة هي قطعة. 
2) 4) إذا كانت /, متصلة وتزايدية فإن: 
(a). £ 0)] (*‏ /[=)]ض.a[(‏ £ *( | (ما م رسئم =)]ض.la(/.‏ 
0) إذا كانت م متصلة وتناقصية فإن: 
im flim] (* f(lab])=[/(0)./(4)] (*‏ -(]ه.هل)/. 
3 مبرهنة القيم الوسيطية 
إذا كانت ۶ متصلة a,‏ 
د 1 ع فإن 0-2)/ :([5,ه]ءء3) 
و2 عدد محصور بين (0)/ و (06)/ 


ط) اذا كانت ۶ متصلة a,‏ 
) إذ على [ط فن ce ]a,b[): f (c)=0‏ 


و 6()0) f (4)-f‏ 
يعني المعادلة 0-()/ تقبل حلا في ]ط,ه[ 


ملاحظة: *) إذا كان 0> («) 4(۰۶) ۶ فإن [ط,4]٤ء.‏ 
*) إذا كانت ۶ رتيبة قطعا فإن العدد » وحيد. 


1) الدالة العكسية 


إذا كانت: 
06 ۶ متصلة على مجال 1 


*) م رتيبة قطعا على + 4 فإن ۶ تقابل من 1 نحو ل 


*) 3=)(/ 
وبالتالي ‏ تقبل دالة عكسية 7ج-7:' “رد ولدينا: 
(Vxe J)(vye 1):f)x)=y > f (y)=x‏ 
2 2) الدالة 7م متصلة على ر 
6) الدالة ٠ء‏ رتيبة قطعا على / ولها نفس رتابة الدالة ۶ . 
©) في م.م.م المنحنيان ,© و .© متماثلان بالنسبة للمنصف 


الأول * > 2 :(4) . 


1- 
3) اشتقاق الدالة ‏ أ . 


إذا كانت م دالة قابلة للاشتقاق ورتيبة قطعا على مجال 1 
و0ع(م)”/:(مدء*9) فإن 7م قابلة للاشتقاق على (1) J = f‏ 
1 01 

مر Vv EJ): f SST‏ 
و )0 (Vx ):( ) )( (f‏ 
1( تعريف: لكل » من “8 العدد × هو العدد ‏ من ۸آ 
الذي يحقق ×= ”"ر. 
مثال: *) 2= 16 لأن 16-*2م 2<0. 

*) 16-(2) لکن 2-+ 416 لأن R*‏ »2- 

2) خاصات 
(a‏ الدالة /؛ معرفة على (vxe R*):%lx <0 (b R^‏ 
+x =» (c‏ «ل؟ د x‏ )* الات فا 

*( x <y ox <y 


(vxz.y eR’): *) x" ر = ج “رد‎ (d 


*) x" (y" )ده‎ 


(Vx,yEeER): * إذا كان , فردي فإن: رد مره "ررد "ع‎ (e 
+) x" (y" x (y 


(vx,y eR): و‎ x" "رد‎ 5|«|=|y| اذا کان ” زوجی فإن:‎ )f 
)اعاه "*() "دوه‎ || 1 


a? =a; (Na) =a” (* 
a + OSS ع‎ 


(neN’,peZ) (Vx ) 0) : 


.(Vxe R):%x” = ا‎ 


1) إذا کان 0 ( × فان رې = رې و م 
ا > 


3 3 
a —b 


` a +ab +b” 


4 4 
a —b 


a + ab + ab” + 3 


ز) لیکن © و 5 من ,22 و و'# من © 


7 
FF 


a" ‘a =a 


